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Resumo

A Desigualdade Ótima de Gagliardo-Nirenberg Euclideana garante que, para todo u em
Dp,q(Rn), (∫
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onde 1 < p < n, 1 ≤ q < r < p∗, θ =
np(r − p)

r(q(p− n) + np)
∈ (0, 1) e A(p, q, r) é a melhor constante

nessa desigualdade.
Se (M, g) é uma variedade Riemanniana sem fronteira de dimensão n ≥ 2, então sabe-se que

a seguinte desigualdade, conhecida como Desigualdade Lp-Gagliardo-Nirenberg Riemanniana é
válida em H1,p(M)(∫
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sendo A(p, q, r) e B(p, q, r) a primeira e segunda constantes ótimas, respectivamente, da desi-
gualdade acima, com 2 < p < r < p∗ e τ = 1 ou 2 < r ≤ p < p∗ e 1 ≤ τ ≤ min{p, 2}.

Caso 2 < p < r < p∗ e τ = 1, tem-se que A(p, q, r) = A(p, q, r). Neste trabalho, provamos
que A(p, q, r)

p
τ = A(p, q, r), caso 2 < r ≤ p < p∗ e 1 ≤ τ ≤ min{p, 2}. Utilizando tal igualdade

para o caso p = 2, obtemos uma condição suficiente para que a última desigualdade tenha uma
função extremal.

Este trabalho foi realizado em colaboração com os professores Jurandir Ceccon e Carlos Eduardo
Durán, com apoio financeiro da CAPES.
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